公子岚远的网www.gzlydw.com

25.2降次——解一元二次方程-人教版九年级上同步分层训练
一、夯实基础
1．用公式法解方程时，a，b，c的值依次是（　　）
A．0，-3，5	B．1，-3，5	C．1，5，-3	D．1，-5，-3
2．已知矩形的两条邻边长是方程的两个根，则矩形的周长是（　　）
A．10	B．12	C．20	D．24
3．下列一元二次方程，没有实数根的是(　　)
A．	B．x2-2x-3=0	C．	D．
4．已知关于x的一元二次方程. 有两个不相等的实数根，则k的取值范围为　     　。
5．一元二次方程(3x+2)(x-6)=0可转化为两个一元一次方程，其中一个是3x+2=0，则另一个是　     　。
6．设x1，x2分别是一元二次方程的两个根，填空：
（1） 
　     　，　     　.
（2） 　     　，　     　.
（3） 
　     　，　     　.
7．解方程：
（1）；
（2）．
（3）；
（4）．
8．利用一元二次方程的根的判别式判别下列方程根的情况：
（1） 
（2） 
（3） 
二、能力提升
9．已知a，b是一元二次方程 的两个根，则 的值为(　　)
A．4	B．0	C．-4	D．
10．若关于x的一元二次方程 有实数根，则a的值可以是 (　　)
A．4	B．5	C．6	D．7
11． 已知x1，x2是方程 的两个实数根，则 的值是(　　)
A．1	B．- 1	C．2	D．- 2
12．已知关于x的一元二次方程x2+（2k-1）x+k2-1=0有两个实数根x1，x2，若x1，x2满足，则k的值为　     　.
13．已知关于x的一元二次方程
（1）判断方程根的情况；
（2）若△ABC的两边AB、AC的长是方程的两根，第三边BC的长为5，当k为何值时，△ABC是直角三角形，并求出△ABC的面积.
14．设x1，x2是一元二次方程 的两个根.求：
（1） 
（2） 
[bookmark: _GoBack]15． 已知关于x的方程．
（1）求证：无论k取何值，该方程总有两个不相等的实数根．
（2）若该方程的两个实数根，，且满足，求k的值．
三、拓展创新
16．对关于x的一元二次方程 将其一次项系数变为相反数，得到方程 则称这两个方程为“共轭方程”．若m为方程 的根，n为其共轭方程 的根，其中k为整数，且 则k的值为(　　)
A．6	B．–6	C．3	D．-3
17．已知一元二次方程 的两根为 一元二次方程 的两根为 则t值是(　　)
A．1	B．	C．5	D．
18． 如果关于x的一元二次方程有两个实数根，且其中一个根比另一个根大 1，那么称这样的方程为“邻根方程”．例如，一元二次方程 的两个根是 ，，则方程 是“邻根方程”．
（1）通过计算，判断方程是否是“邻根方程”；
（2）已知关于 x的方程（m是常数）是“邻根方程”，求 m 的值；
（3）若关于 x的方程（a、b 是常数，）是“邻根方程”，令，试求t的最大值．


答案解析部分
1．【答案】D
【解析】【解答】解：整理成一般式得：x2-5x-3=0，
∴a=1，b=-5，c=-3，
故答案为：D.
【分析】整理成一般式即可得出答案.
2．【答案】C
【解析】【解答】解：由 得，

则 
所以矩形的周长是20.
故答案为：C.

【分析】利用因式分解法对所给一元二次方程进行求解即可.
3．【答案】C
【解析】【解答】解：A．=1 =-2 =-3，=4+12=16＞0，有两个不相等的实数根，故此选项错误．
B．=1 =2 =-3，=4+12=16＞0，有两个不相等的实数根，故此选项错误．
C．=1 =-1 =1，=1-4=-3＜0，没有实数根，故此选项正确．
D．=1 =0 =-1，=4＞0，有两个不相等的实数根，故此选项错误．
故选：C.
【分析】根据根的判别式逐项判断即可．
4．【答案】k<1
【解析】【解答】解：∵关于x的一元二次方程有两个不相等的实数根，
∴，
解得k<1；
故答案为：k<1；
【分析】一元二次方程ax2+bx+c=0（a≠0），如果该方程有两个不相等的实数根，则△=b2-4ac＞0；如果该方程有两个相等的实数根，则△=b2-4ac=0；如果该方程没有实数根，则△=b2-4ac＜0；本题据此列式，求解k即可。
5．【答案】x-6=0
【解析】【解答】解：由题意，∵(3x+2)(x-6)=0，
∴3x+2=0或x-6=0，
∵其中一个是3x+2=0，
∴另一个是x-6=0，
故答案为：x-6=0.
【分析】用因式分解法解方程，利用零乘积性质将方程转化为两个一元一次方程：
6．【答案】（1）-3；1
（2）；-
（3）-p；q
【解析】【解答】解： 



(3)x2+px+q=0.

故答案为： (1)-3， 1； (3)-p，q. .

【分析】根据一元二次方程根与系数的关系可知，对于一元二次方程 两根之和等于 ，两根之积等于 据此解答即可.
7．【答案】（1）解：∵，
∴，
解得，，；
（2）解：移项：，
整理得：，
∴，
∴，
解得，．
（3）解：因式分解得，，
或，
解得，；
（4）解：提公因式得， ，
∴．
或，
解得，．
【解析】【分析】（1）利用求根公式解方程即可；
（2）利用因式分解法求解即可；
（3）利用十字相乘法求解即可；
（4）利用因式分解法求解即可.
8．【答案】（1）解：因为 
所以方程有两个不相等的实数根.
（2）解：因为 
所以方程没有实数根.
（3）解：因为 
所以方程有两个相等的实数根.
【解析】【分析】（1）求出b2-4ac的值判断方程根的情况解答即可；
（2）求出b2-4ac的值判断方程根的情况解答即可；
（3）求出b2-4ac的值判断方程根的情况解答即可.
9．【答案】C
【解析】【解答】解：∵a，b是一元二次方程 的两个根，
∴a+b=；ab=，
∴。
故答案为：C。
【分析】本题根据一元二次方程根与系数的关系，即ax2+bx+c=0（a≠0），且x1和x2为该方程的两个实数根，则有x1+x2=、x1x2=；可以首先得出a+b=；ab=，然后利用分式的加法通分，并结合完全平方公式将变形得到，最后代入计算即可。
10．【答案】A
【解析】【解答】由题可知，△=16-4a≥0，
解得a≤4，
故答案为：A.
【分析】根据一元二次方程有实数根的判定，得出a的范围即可作答.
11．【答案】B
【解析】【解答】解：由条件可知，，且由根与系数的关系可得x1+x2=-1，
对降次：
对变形得：
将上述结果代入原式：

把x1+x2=-1代入得：6×(-1)+5=-1，
∴的值为-1.
故选：B.
【分析】先利用一元二次方程根的定义对所求式子的高次项降次，再结合一元二次方程根与系数的关系即可计算出结果.
12．【答案】0
【解析】【解答】解：∵关于x的一元二次方程x2+(2k-1)x+k2-1=0有两个实数根x1，x2，
∴x1+x2=-2k+1，x1x2=k2-1，
∵x1x2+x1+x2=0，
∴k2-1-2k+1=0，
解得k=0或k=2；
∵原方程有两个实数根，
∴Δ=(2k-1)2-4(k2-1)≥0
解得，
∴k=0，
故答案为：0.
【分析】由根与系数的关系可得x1+x2=-2k+1，x1x2=k2-1，则可得到k2-1-2k+1=0，解方程求出k的值，再利用判别式求出k的取值范围即可得到答案.
13．【答案】（1）解：∵在方程中，

∴方程有两个不相等的实数根
（2）解：

不妨设AB=k+1，AC=k+2，
①当BC=5为斜边时，有，即
解得：（舍去）.此时AB=3，AC=4
则直角三角形的面积为：
②当AC=k+2为斜边时，有即
解得：k=11.此时AB=12，AC=13
则直角三角形的面积为：
综上，
k=2时，△ABC面积为6；
k=11时，△ABC面积为30
【解析】【分析】(1)先根据一元二次方程判别式公式代入a，b，c展开化简，算出Δ=1>0，依据判别式判定规则，得到方程有两个不相等实数根；
(2)先因式分解求出方程两根k+1，k+2，作为三角形两条边长；再分两类讨论斜边：第一类BC=5是斜边，列勾股方程求解并舍去负根，算出面积6；第二类较长边k+2是斜边，再次列勾股方程求得k=11，算出面积30．
14．【答案】（1）解：因为x1，x2是一元二次方程 的两个根，
所以 
6=15.
（2）解： 
【解析】【分析】（1）根据根与系数的关系得到然后根据完全平方公式变形，整体代入计算即可；
（2）通分，然后根据完全平方公式变形，再整体代入计算即可.
15．【答案】（1）证明：由题意知，a=1，b=-4k，c=4k2-1，
所以△=(-4k)2-4×1×(4k2-1)=16k2-16k2+4=4>0，
因此无论k取何值，方程总有两个不相等实数根
（2）解：由根与系数关系得：x1+x2=4k，x1x2=4k2-1，
因为2x1=x2，
所以3x1=4k，
所以，
则
，
解得，
又因为x1<x2，，
所以
【解析】【分析】(1)一元二次方程根的判别试△=b2-4ac，算出本题判别试，证明△恒大于0，即可得方程总有两个不相等实数根；
(2)先用根与系数关系写出两根和、两根积，结合2x1=x2代入得到只含x1的等式，解出x1，再代回求k。
16．【答案】A
【解析】【解答】解： 已知m为方程x2+kx-1=0的根，n为其共轭方程x2-kx-1=0的根，
设x2+kx-1=0的另一个根为s，x2-kx-1= 0的另一个根为t，
则ms=-1，nt=-1，
那么s=，t=，
因此m -=-k①，n-=k②，
那么m -+n-=0，
整理得：m+n=
则mn =1，
又∵=-6，
∴m-n=-6，
①-②得m --n+=-2k，
整理得：(m-n)+=-2k，
则-6-6=-2k，
解得： k= 6，
故答案为：A.
【分析】设x2+kx-1=0的另一个根为s，x2-kx-1= 0的另一个根为t，根据根与系数的关系可得出ms=-1，nt=-1，进而得出s=，t=，根据①+②得mn =1，m-n=-6，再由①-②得m --n+=-2k，进一步即可得出k= 6。
17．【答案】D
【解析】【解答】解：∵一元二次方程 的两根为 n，

∵一元二次方程 的两根为 


即 
故选： D.
【分析】利用根与系数的关系得到 然后利用整体代入的方法可求得t的值.
18．【答案】（1）解：，
，
，
∵，
不符合邻根方程的定义，
∴不是邻根方程；
（2）解：∵，
∴，
∴，
∵关于x的方程是邻根方程，
∴，
∴，
故或；
（3）解：∵关于 x 的方程（a、b 是常数，）是“邻根方程”，设两个根分别为、，
∴，
由根与系数的关系：，
∴，
∴，
∴，
∴当时，；
答：t的最大值为4．
【解析】【分析】（1）利用因式分解法求出方程的解，根据“邻根方程”的定义判断即可；
（2）利用因式分解法解出方程的根，根据“邻根方程”的定义求出m的值解答即可；
（3）利用根与系数的关系得到，根据完全平方公式的变形得到，即可得到，求出，然后根据完全平方公式的非负性解答即可.
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